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1. Montrer que la matrice XT X est inversible.
(Remarque : Puisque uTXT Xu > 0 pour tout u € R2, on en déduit que la matrice est
définie positive.
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2. Déterminer les estimateurs du maximum de vraisemblance (Bl, o, 62) de (B, B2,02).
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3. Déterminer la loi de (Bl /3’2) sous p9 dLeb®™.
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4. Montrer que, sous py-dLeb®", Bl et Bg sont indépendants si et seulement si n~! o=
n

=N c‘,»q ‘l/g bt um yeckew Gourtaem .
B A Foas ool &, Re)-o
=N\ 2 £, = (@Uir erresten U{L(KTX> )
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6. Montrer que sous pg - dLeb®", 52 et (61, Bg) sont indépendants.
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Exercice 2 (Estimation d’un coefficient de mélange (x)). Soit un n-échantillon (X1,

du modele (R, B(R),{fg- Leb,6 € ]0,1[}) ol
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On suppose que a et b sont connus et que 0 < a < b. La fonction de répartition associée a la

densité fy vaut
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1. Exprimer la fonction de vraisemblance & laide de N, :=>"7" | 1 X;€[0,q) 16 nombre d’ob-

servations a valeur dans [0.al.
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3. En utilisant la méthode des moments (d’ordre 1), proposer un estimateur éﬁ?’ de 6.
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